


ھا ظا 
8491 


(NUMBER SYSTEM) “(ж 
OOOO 


(Introduction) اغارفٹ:‎ 1 


алал, АЛАД лн Дд Д لی جماعنوں می نآ پ‎ 





ور یچ ےک ہآ پ عفر ЛЕ ис Лод‏ شت مت میس لے ے جاتے ہیں جہاں تک 
е ЙТ‏ صرف اعدادہاعداداوراعدادت نظ رآ تے یں ۔ 
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ү, 2,‏ 
ЛУ ЎА‏ عددی خط کے سا تیر оѓо‏ ہیں اور Да‏ 2 ان اعد اوک کر نے 
کے „АД‏ 
آ پر فی اعرا گے 3:2:1 ویر سے „А‏ کر کے ہیں ДЛЕ‏ بیش رے 
б‏ یی سم ری سی мее‏ 
Је‏ ہیں۔ 


А وائی لآ یئ اورصف کو اٹھائے اور ا کو‎ Ты 
Бү л а 


ا بآ پ کے سان аб‏ .تام а‏ 
ле оК Тада‏ وروی 
эш!‏ کے ہیں اورا وملا مت 7 سے ظا ہکرت ہیں 









,7 ایک УЛ‏ فظ 7аМеп‏ 
ےل گیا ے جم س کا مطلب 
یکن اور ٠‏ 7ز کا 
кулы»‏ 





: 1 2005— . 
گیا عردی فیا یر ابی جج عرو بای э!!! га‏ کے = А‏ .2 ا * 2006 Лз‏ ہے تام 


اعرا б л, 242 ГЕР‏ $4 اعراد ризќ К (Rational Numbers)‏ ےکا $4 اعرا و کے لو ے 
ГА‏ ہرک ге‏ سے لف نا (Кано) Р‏ ےل کا ےا ور لفظ 222( (Опойепђ=г°‏ ےلگا ے۔ 
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2 (Ш> 





21а ДЫЎ 7 

"ох‏ دب چک ЕДЙ‏ کے ۔ мла аьле‏ 0 ٭۹۔ 
( م کیوں ایبات ورو т>‏ 907( 

یہ بات پاٹ ی کراب گی یل مو аль е САЎ А АРА‏ ع اعداد یں اور 
q#0‏ ر مثا ل کےطور 6 25 ДИ У‏ کے یں یہاں 25- = و اور 1 -> و хе ол‏ 
فطر کی اعراد مل اع اداو رٹ اع راوگ شای یں -> 

1 ہا کے ہی ںک ناش اعدادکا феру РАВА С‏ اعداد ہیں اور #0 q‏ 


2_ 25_10 _ 47 
ثل لور = 4 25 50 


- О اعرار‎ |7 Û (Equivalent) ناما ول‎ Ё, N سلس ما ری‎ ry 

عالائکہ جب ہم а ЛЛ‏ اپرب Ў‏ ع ردک خط رطا کے ہیں فو ہم ЛР‏ ہی ںہ 
0 ۳۶ ور و اوروٹل ТИТА‏ جز وض بی ہیں со-ргіте длр)‏ میں )۔ اس لیے عددی خط ر 
КОЕ ж ГА. 1‏ 

= جلا یر وومعا ول ےبد — /> یں مانا سی اند ارتا 24 Е‏ 


а Сајт А" 
ہل عددای ک فط ری عرد ے۔‎ 6) 
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4 راک 
бл 00‏ تاگ مرد ے۔ 

(й‏ عددایک ت عرد 

Гы‏ رر اریت 

саў е ہہیں۔اس‎ Јове т n (ii) 

ا فا کی = عرش ے۔ 

яп 20‏ 2 کےدرمیان با اضق اعداومعلوم کے _ 

ЕДУ ой оф (Ах) اں۔وا‎ 

ГЕ, ПОГ‏ کے درمیان نالتی Жеш‏ کے کے لیے چم جاور ہکوہ کر کے د ے تیمک ے ہیں کے 


Я r+s‏ 3 ہے 
کے جاور کےورما ت الیک ناش عددہے۔ال ہے < اور 2 کے رمیا ایک عرد ہے ۔ ال طط رح ےآ کے بڑ حت 


11 13 7 
ہو ۓےآپ 1 اور 2 کے درمیان مز орала ЎА‏ 2 کت 


2/7 دور ےر لے مطا ا یپ ш‏ ہل کی پا ال 
Ӯ о Сл рачна‏ 1-2 اور 


12 11098 „ 
ИС = [АІ‏ اعرار ںا 
= آپ جا کر РР иод‏ اور := کےورمان نن اعداد ہیں یں ے 
07-0 
5360 ات 


Ду,‏ نٹ یپ ےک شال 2 ںآ پ سے اور 2 کے درمیان پاچ اضق اعدادمعلو م کر ММ?‏ یقت 
Хий‏ 1 اور 2 کے درمیان لا مد ود ناضض اعداد ہوتے ہیں۔ عا مود دی کے دواعراد کے ورمیان اامر ودنا 
Ў міі‏ - 

7 با دچ رعد وک خط پو رک ے Лл‏ تام اعد اون 2 РД ЛД‏ ےناب 
بھی عرو خیا بر لا محر وداعداد بای ہیں کی اعدادآپ نے سے ںان کے درمان شای چک سے اوصرف ایک اوروو 
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5 а 

ок» АЛ. لوداو ر رت نیٹ بات ہے سے‎ Д 

ورمیان ی لا حر وداعرادمو جود ج٦‏ _ 

: ٢ہ ےا کی کی مت رر چ ذ مل سوالات‎ а лаў 

1 خط بب بائی اعدادکیاکہلاتے ہیں؟ 

2 تما نک ЛШ шә‏ ین جم ا نکو نا اعداد ے کے الیک 
„До‏ 

ان سوالول کے جوا ب تما ао ДЖЕ‏ 





1.10 
БААРЫ .1‏ پال م Ў‏ لکیہ کے реи‏ ہچ اعداد یں اور 0 = сд‏ 
ә‏ 3اور 4 Оа‏ ن اع را علوم т‏ 
с нЗ З‏ کے درمان پاچ Ре‏ 


4 مان کی Ыал белые‏ جا با کی دہ تا ےی 


фаў 0‏ مل عددہے۔ 

еы ای‎ @) 

Йи (й)‏ مل عردے۔ 
12 رن 1103 (Irrational Numbers)‏ 
ےشن میں چم نے یھ اک عددیی خط پر اہی بھی اعداد ہیں До лля‏ بی 
е2 ЛАЙ Г‏ اعدادد کے وہ لے ں سر 20 و < кшн,‏ 


И اعداد ہیں جوا کل سکیس ہیں ؟ تیا ہے اعا د‎ ИОЛЕ у 
آ ےا ب تم ان اعدا دک ہا ضا رط طور ت ریف جیا نے ہیں-‎ 
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ЈЕУ‏ س бУЛ‏ @ دال ھا ٣‏ سج ہے یب 
سے بے 400 سم میس ان اعدادگی در یا ف تکی جو ناط ہیں تے ان اعداوکو غر 
اض اعدا درا جانا да ба‏ س „ШЕ‏ 


ш» Б нірраѕив‏ تیر ےت АОК‏ سن 

سوب إل нірразиз‏ کا ا تم با فو یہ ,02 کک چ ےک 32 ФЙ‏ 

ж کے لوگوں بے یراز ظا کہ ےکی وجہ‎ Кар ЖЕЛИ УЛУНУ, 
ل2‎ ° ї 


کے ЛА‏ ئل ہوا_ وت 
1.3 


„(Рр 7 > ۰ 
полаб алик ыйл ےگا کو‎ DH زمہز دصق‎ УТА 


4 = 0 





ЎР ہی ے جات ہی کہ نا اعدادلا محر دد ہیں ۔اب ہے با تھی مصدقہ ےک‎ АШИ 
ы رماس‎ 
\/2,\[3,/15,,0.10110111011110... 

اک : یادخ ےک ہم جب ی М. СУ":‏ کا استعا لک ЛЛ‏ سے مارا مطلب с к‏ شت 
چا رارح اس لیے 2 = У4‏ ج پک ولوں 2اور2- عرو کے 4ج ریں۔ 

УЫ Лы:‏ داو ےآ پ واقف ہیں ЈЕ‏ پرمندرجہ بالا Д‏ ادر عرد ^ آپ لے بی سے 
وائف ل 

оов „л \‏ نے خابت کیا کہ 2ہ فر اگل ے۔ بعر س С». да25‏ 
(Theodorus)‏ 2 3لہء 5لہء 6ء ۷7ء ۷1۱۵ء 11/ء 12ء ۷۱13ء 14 15€ М17 1N‏ 
лу‏ 2ء Уз‏ 5ک وی روک غی ناطق یکا شوت گ10 وی مھا олен‏ جہا کک 7۴ کا 
سوال ےلو اس کے بارے РДЕЛ‏ براروں سال ن اس کا موت 5714—1700 ٤٥ا1‏ اور 


2019-20 


عرو ی ظا م 7 


Legend re‏ نے دیا۔ ا о‏ ...1110 0.1011011101 اور т‏ یرن گن ہیں_ 

7 اس سوا لکی طرف وای ںآتے ہیں УЕ»‏ کےآ خر میں 
اٹھا یا گیا تھا۔ ناعق اع راد аё‏ اگ راب аА‏ 
ЎЎ‏ رکرو УУ ДИЛ ДООЛ‏ باق ر ہیں گے؟ ای 
کا جواب ےکی !اس ط رح سے اکل نا اور خی Би‏ رار کے КР‏ 
(Кеа Number) а ê‏ کے Л‏ سکم ۴ے ظا کر ے 
ںای لے تی اعداد یا تو نال ہوتے ہیں یا лд л‏ کے ہی سک عد دی خط ب ہرایک نط ای ی ع رولو 
ظا متا سے بی وج алон‏ 

уда 1‏ کت ہی کک ط о‏ ےم он‏ کے ہیں 





мг /Мм. 170‏ دازوں З‏ ی کے رکا کہ ر شی عرو 3۵" 
ری ی ا را ے۔ ا کک ا ر ایی نخر ў‏ 
4 4 % 
“А‏ 


3 70 | کے ظبرکی ایک сох?‏ 


26043-21 )1831-1916( بی ۔ کی ,)1845-1918( 


140 





مثال3 : 2ك کوعددی خا ظا کے 


گل Ше Ед:‏ ےک Д-р У А ок‏ ے 
رع И” олвс‏ اک لباک کے غو کے( شل 1.6 Л. © Л»‏ 
بک лу‏ کے مطا لق ۱ 

ОВ = М? +1 = 4/2‏ می رح سے вон М?‏ ےآ سان ے۔ ئن 
1.6 کوع روک خی را лу‏ )کرای 0ش Оу”,‏ 11( 


О 
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за و‎ 14 0 АР 2 5 


م نے اٹھی درک ھ اک 2 = OB‏ 
ایک дово 2 и Д)‏ ےک رای کقو س بنا یں ол‏ »> 
EI‏ رد خط ر 2 Ит‏ 5- 


„Свом Уз аё 
ہیں-‎ Тз тат: کل‎ 





18/7 


ا ا ود8 Ле)‏ 1.8 یس دکھا گیا улы А Се‏ 
ںکہ OD = (2) +1 =з‏ 


До ما نکر اورنصف قط ر لیک ایک قو س بنا ہیں جو عر وی خی کو نط‎ УУ о نے ہے‎ Д), 
„У УЗ نط م‎ 
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9 (Ш> 


ИУ Ма کوعددی کیا ظا مک کے ہیں ج بک‎ Уп کے لیے‎ п یت عرد‎ да Ал 
-мЁ&Ь 
1.20 
Алға ےکآ اتد رج ہل بانا تچ ہیں یافا‎ ШЕ 1 
می عردے۔‎ ёл @ 
БУШУ ПД) ایی فط‎ m ыг} Ут бж (i) 
сз” رن‎ ў (111) 
کی مال دیچے جوا عررے۔‎ бум ПАЛА کیا تما شب تچ ادا کے ہز رال رٹ خی‎ 2 
„ЁЛ узбе АГУ У5 2% 3 
э بذ ی شیٹ یی اورا ی برعت درج ذب لطر‎ ЖЕ کلاس می سکیاجانے والا لہ( ہنا الم ری کا اسیا رل (۵1 01۲ )نان‎ 4 
سے را 1وت زم 8 بنا ئے قط۱ سے شش روح کے اور اکا لی ایک‎ 
И) ہے‎ ОР, р کے عمودی‎ ۴'۴ 2 „ОР تطعہ‎ 
ОР, 42 کے )اب بآ کےعھمودی اک قطعہ ٣7ل بنا‎ 9 
Р, аР, بنا گے اس رح سے جاری  رجھتے ےے‎ РР? کے‎ 
э Ал-и ОР, ووی اک سای کا ایک قطع خط‎ 
اور ا نکو ایک‎ еВ РР نے لقاط‎ Ле. 
کوظا ہکرت ہیں۔‎ МА سے اداج 2ء ۷3ء‎ Sp خصو رٹ اونا‎ 


Р ш»? 13‏ پھیاا و 


(Real Numbers and their Decimal Expansion) 
ЛИНЕ میں کے نیقی‎ шў В ہم ای تتاف‎ дл 
اور خیمر :اق اع راوس فرق معو م کر نے کے لے اسقعا لکر کے ہیں ۔ ہم کی بین‎ чои УГА 





Яу 1.9 Р 
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10 راک 


7 یلا وکواستعا ل کر ے ہو ے تی اعرا وکوعر وک خویا Севе л‏ ناک اعداد 


1 7 10 ө 8 ہم‎ — & а 
== 2 کے ںا مین شال‎ 5ш سے مما ری داققیت زیادہ ےہ اس ان‎ 





3 78 
(Remainders) у‏ یوجر ТИЛ, Себ,‏ پول کون“ معلو کر کے = 
А‏ 10 7 1 
شال : ДРА?‏ ہچ اور 7 
...0.142857 0.875 ...3.333 
71.0 817.0 
7 64 
30 60 
28 56 
20 40 
14 40 
60 0 
56 
40 
35 
50 
49 
1 
پائی: ‹3‹2‹6‹4‹5‹1 Ти 68490 А‏ 1‹1‹1‹1‹1... 
26441ء3 8( 8 5 2 


80 

: ہیں؟ آ کم سکم تین با سلو کر تے ہیں‎ ИТ 
با ف ہو جا تا ے با ایک ائ م رعل کے بعد اہی ےآ پکود ہران کا سے۔‎ 0 
ا ھوں می سآ نے وانےاعداددقاعم ےکم ہیں‎ (11) 
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11 (Ш> 


شس یک عدداپ ےآ پکودہراتا چ اورقا م 3 چ اور < یں ر 8 1С‏ 326451 
کا ж‏ 
дү‏ پکود ہرات ہیں تب ہیں نار ш‏ ہندرسوں ٹیل ای یک رار ی بلاک اکل ہوتاے۔ 
کے (ул Д - нА зоа‏ 14285155 کراری 
بلاک تا (с‏ 
عالائہ یپ ین کور بالا دشا لو ںکواستھا کر 2 ہوا ےمان ٤ ۶ 0( яну‏ [ 
нА‏ پیا یت .کپ تج کر نے میں Л»‏ مون ہیں- با نو باقی عصف ہو جا ا سے با بھی 
ол ААО 2‏ لیے کے ہراپ مال تکوا لگ ا لک د гё‏ 
الت )@: جب сна‏ 
= کی شال یں ہم پاتے ہیں (1ды‏ کے بعد بال صفرموجا تا سے اور вт ИК‏ 
ШШ АУА ЭЛУУ,‏ 
639 


ГА ê РА 1 
а Би رک ی بلا و‎ Ге! дз аЬ = 0.5, ——— = 2.556 
Р ЛИБАНА Дол اتام عالات‎ > ЕЕ 


АУЫ‏ کچ یں ۔ 

ЛЬ‏ )11( جب بان بھی صر ہوا 

(4 71 ٠ 1 1 10 

اور = ہشالوں میں چم فو ٹک سے АРД‏ بائی اپ ےآ پکود پرا ےلت ہے ان سےمشری 


А-ге ہندسو ںکا ای گرا ری بلا کآ‎ лаа ЛАО مو چا تا ے_ دوس‎ Р 
رار ی کے ہیں _م شال کے طو رر‎ Лл اس‎ 


10 
3.3333 — ۳ اور ...142857142857142857.) - = таа‏ نار ле‏ دی 
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۳ 7 
Я‏ : 1 
گرارکوتم 3.3 а Аа‏ < کے ار عمست میس ہندیسوں 43897 1کیگمرارہوئٹی баал‏ = کو 
(Алі‏ کت یں 142857 кн) в OTE‏ بلاک АК‏ رید 
з. 57272‏ لوم 72 572 .3 ,26 АЛ‏ یتم مایا к ТР ПУЛ‏ وو کی میں 
АЛ‏ ےم د یھت ہی ںک ЕР еа‏ جھراری۔ 
ЛЗ!‏ ہے Тж БЕС р]‏ ے کے Кг‏ 2311151 78 ےت ,2 
ےگ س کا عشری ЗК‏ ے با 712727272{ 1.72 ТЕРААТ‏ 
Ж‏ کے ہی سکب نا نی عرد ے؟ ا یک حاب ے پا ! 
ДЖ мул‏ ےمان ا سکی وضاحت шя‏ ےکر میں کے ےت اتی ںآ سان ہیں ۔ 
2р, ۲ 7 &‏ 
مال 6: 0 ےک3:142678 ایک تاگ عرو ے _ ووسر کے ظوں 3.142678 اظہار ا س سے 


е‏ و из‏ 0ء و 


تپ ارت ا سے ا = 8 اس لے مہ ИЙ‏ عرد ے۔ عدد اب اک حالت کور 


رت ہیں ج بگنٹری پچھیاا و خی تح کک را ری ہو 
р РЧ —‏ © ۰ 
مثال7: 205 #03333..=03 АА с‏ ہا کا ے аот‏ اعداد ہی کیا اور 


0 و_ 
вя‏ کہ 0.3 Т.е‏ سے ال کو ہا ماتت ہیں ۔ 
ЕЕ үт‏ 


_ کو ر کے‎ АЈС АЛАЛ Јн 
10х=10х(0.333...) = 3.333... 


× = 0.3333... وگ‎ ‹3.3333...=3+х 1 
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ان لے 10х=3+х‏ 

МЛ ДР х 

2. سی‎ 9х =3 
3 

РА ۰ e р ee Р. 
اعداد میں اور‎ аре ШАА مشال8: وما ےک 127-.1272727 کس‎ 
و‎ 0Û 


کگ٠‏ 777ر М х=‏ دو ہندسو ںکیگگرار ہو ری ے اس 44 Ух‏ 100 سے ضر بک ے ہیں 


7 گی 
100х = 127.2727...‏ 
100х =126+1.272727:.=126+х‏ 
بے 100х=х=126,  99х=126‏ 
14 126 
у‏ 1 99 * 


14. = і 
хе” Гг Л А ای‎ 


наё олт еб اشک‎ ЙЕ 0.2353535...= 0.235 مال 9: لما ےک‎ 
а= 0 اور‎ 

کل :مان ے 0.235 = × یہاں ماو کے ہی ںکہ ДАЛА‏ 5 3 کی گرا ر موی سے оно‏ 
گیگمرارہودہی ےء ای لیے оа лоо х‏ ہیں تک یں اکل ہو۔ 


100х = 23.53535... 

100х = 23.3+0.23535...= 23.3+х 
ان لے‎ 

23.3 پروو 


ee 
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14 راک 


نے 23 
А‏ کے روو (л‏ 2: ۰ 
Е‏ کہ оор <>?! 99х=‏ 
те 1 1‏ 233 
آپ اس ےہر کی جا کہ کے ہی ںکہ 0235 = сол‏ 


САЛ‏ سے مر دعرو ЕАК т С-тин ы ЗАР‏ جہاں م 


ایر )0 ۶ 9( ладна‏ لیے اب ان نتا зот‏ مر „уг‏ 

ایک تان عد وکا کش АРТЕРИИТЕ‏ 
„ўт‏ 

Але (АЛ‏ کے ری چھیلا وکوا کے ہیں ЕУ ЛЕУ БАУ‏ کے بار ےس کیا خیال 
ہے؟ زکور دبالا تحصوصییت ےن اخ زکر کلت ہی ںکہا ن کا کشر ی پچھ یلا د غر اورف رک رارک ے۔ 

үл‏ لیے ترق уба якы‏ اعدا و کے لئ ЦОЛ‏ نع عددکاعشریی 
УА ДОЛОН це Ибне‏ غر حم اور رک رارک ہوغی نا ے۔ 

ای کلکش میں ....0.1011011101111110 = 5 

وٹ ع ےک یرو ے اورنہ ا کک رارک اس لیے مند رجہ жг‏ کے مما ان ایک راگ عرد ےر بر 
ЈС‏ لات راو ینا گن اع راد УУ‏ کے یں _ 

رور خی راع عرو 2ا اور 7 کے بار ے ںآ پکیا کے ہیں؟ یہاں ان کے ایی نای متا مج کش ری پچ یلاک 


د 
...1.414135623730950488016887242096– 2/ 


п = 3.141592653859793238462643383327950... 


22 a 
жи2 „з дл УЛ; 

طول ۶ رص ہےر بای دانوں نے ترات اعرا د оС‏ یادہ ہترسوں یں محلو مر ے تف 

ДЕД‏ کال ہیں شال ТА А (ә‏ وانے نرسو ںآ وآ نیم سے معلو مک ےک 
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2/2 بڑھ گے یں۔ ہپ بات “г‏ کدی رک ۶ص (500-800 ت م )کے سلب Ўз) (Sulbasutras) JI Js‏ 2 


Л شی پیل کے ہن‎ пі т ا‎ РАПТА 


5 Фо ое 


<л < 3.142857 Аб‏ 59476-550)2,4.273.140845(( م 


к. т مت‎ ўл دال اور ماہرفللیات 910 کے 4 ہندرسو لکک‎ др 
“ж; Ё Л П ردے‎ 16 algorithms Ж ОЛЛО (3.1416) 


ЖЫ |‏ تر 
اعشا ری کےٹریی ین تسول تک ш‏ مکی ہا کی ے۔ Р‏ = | 





М2 „ЛС (19‏ تدر من رر ذل بقہ ے محلو مر کے ہیں۔ 


2-11) 4 bx |=14142156 


х 
4 3) 424 
#7 7 تمت وی سے جواو یرد یگئی ے۔‎ лон 4 وٹ کل ےک راعشا ہہ کے‎ 
ترسو ں کی لا کی تار ہت دپ ے۔‎ 
حاصل سیے ہا ے ہیں۔‎ ўл Т 
Ко 0 ЧИ 
_ رمیان خرن مر علوم کے‎ н < ЛОО 


2 1 2 TL ہے‎ ы | A3047 
> ار‎ 7 >4 ‚лг اس یآ پآ ای ےل‎ = 0142857 дл Ў 


ш» ок Лік 7 е Г. 21 Дром Па 2 У р? کے درمیالن ایک‎ 


وتبا آپ Дз д‏ کے ہیں ۔ ای ایک عرو مثال ے ...0.150150015000150000 


130 
ое 31‏ می اکھیے اور تا БАЛЬ‏ 
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16 راک 


6 ‚1 ү 1 

7 )111( ک0 100 )1( 

3 2 329 

07 (у) 11 (м1) 400 

1 2 3 4 5 
کے ےت 57ء کي 1 طول تیم E = авлаа‏ 

А 6 

Лл АМУ —‏ رک کے ہیں کے؟ 
эЛ!)‏ > یقت 6ے وق ب وں (ой‏ 
ы» 3‏ کٹل م رھ جہاں наф аљр‏ #0 4 

(7) 0.6 (ii) 0.7 (iii) 0.001 


4 .9 کال ЛИД‏ اپے جواب تی فی элеу Сл‏ 
کی ےک جوا ب کون مطلب ے۔ 

т. 5‏ ری پیل ویش ہندس ВААС‏ پندسو کی زی دہ ора‏ ےہ تی مک کے اپنے 
جوا بک جا &#- 

6 + کل وانے اع нина арса боа‏ ۵ < 4 ہو جس میں کے 
Они) ДИ ДЫЛ‏ رم ہو ЛИ‏ انراز ہکا کے а‏ کون سی تصوصییت 
ЛЛ‏ ے؟ 

лвл تنا ہے امراب کے ج نکش ری انل‎ л 

Ра ن‎ ЖИ шр». بر‎ 8 

оазе 9 
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17 (Ш> 


0 3 )0 5ئ۰‎ (iii) 0.3796 
(їу)7.478478 (ъ)1.101001000100001... 


лоб 4 


(Representing Real Numbers on the Number Line) 
жии Лл کے‎ Од 


ыызы а. 30 Т ظاہرکرنے س رڈ‎ БОЛА سے۔ اس‎ 
(1) | 
7 ЛД 


فرش 2.665722 کوعددی خط پر ظا ہرکرنا ہے۔ یم ہا نے ہیں 3 2 
Э‏ 


کہہے 2 اور 3 درمیان وا И‏ 26272820 .229392 
бза 1 0‏ کے اس حصہ ورک کے иши, злой‏ 


(1) 4 М 
А Дл میں ہی مکرتے ہیں .اود‎ РУЛ ے۔ جم‎ Шу» 

۱ : شگل 1.11 
ма)‏ ہیں یی اک Р‏ 1(1.1) یس دکھا گیا سے 2 کے 
وا س طرف پہلا مارک2.1 کوظا ہرک رتا ےدوس نے لو اورا یط Т,‏ کت کل( 1.11 یں зә‏ درمیالن ان مارک 
کا مشاہ ہک ЛОЛ‏ پر انی مورت ہوگی ا نلوصا ف طور پر ЙЛ Соё‏ ری خیش مج اور 2 اور 
ТЕ. 5 лз ж Был з‏ ےک Те‏ رگن میس کک اراک 


2 
2 
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18 رک 

26 اب اور 2.7 کے درمیان وا ے۔ا ی لیے اب تم وج 2.6 او 2.7 ےد رمیا وا ےحصہ موز 
رت ہیں م اس حصکومز بد 10 О‏ میں بے ہیں ۔ اس حص ہل پہلا مارک 2.61 اوردضرا 2.62 ظا متا ہے 
سر ۓگ ےکی ор‏ ےر کے لی ےآ Де! клён‏ / کت Аел‏ 
32 () می دکھا ا گیاے۔ 

65ووہہارہ 6 اور 2.67 کے درمیان С‏ ہے۔آ نے عددکی خا کے اس حص بے انی توج رلو زک یں )№ 
Ре ›(1)1.13‏ لپ را کو 10 برارتحوں یں б илал ДЕА,‏ ےب 
АЁ‏ استعا لکر کے ہیں ججی (тл ЁЛ‏ گیا ے۔ پہلانشان2.261ادراگلانشان 2.262 „Ш‏ 





2.66 УА 07 


2.66 5 


2.666 2.667 2.668 2.669 





24661 2.662 2.66% 2.664 


(©) ۹ 
1.13 


ЛҒ д Ал.‏ 2.2650 کوظاہرکرتاے۔ 

گب АЁ‏ ا عددیی خیا ران اعدا „м; АА‏ 

ال ر سے دک کے ہی ںک ایم چیا وا تی عرد м‏ رکومتوات رگم کے کی سے М‏ 
سے۔اس لیے اب ایک خی حم т лл‏ مرو کے عرو خط برا پا رور 24( АЁАА Д бу!‏ 
ذریے منا од‏ ہیں اورمتو ات گر ےکی سے عددگی خط یراس عرو کےا олг ўд‏ 


شال 11: عددی خا ر 5.37 کےا ظہارکواعشاریہ کے 5 متا مول کک ن 5.37777 „ЁЁ‏ 
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19 (ёз 
олг В عددی خیط کے اس حص ہکی‎ Р он ге رے؟ کے بد‎ АРАЛДАР 
یھت ہی 615 درمیان 5.37 وال ے۔‎ уйе с وا‎ 7 

اگ ترم می و کے ںک 3ر4 5 Ров бв 5.37 ОЛ‏ اتور و کے کے өе‏ 
خط کے اس حص یکوچ مز یړ 10 برابرتحموں رر Аё бл‏ سے مشاب ہک ے ہی ںکہ 5.37 اور 5.38 کے 
(ра Ў 5.37 0) 5.37 Шр»‏ وک کے لیے ہم ایک پا بر 5.378 اور 5.377 کے درمیالی حص رکو 
10 برابرتوں می ںی مکرتے ہیں اور 7 کے اظہارکا مشار ہکرت Ле‏ 1(1.14) ٹیس مایا گیا ے۔ 
لوٹ سے 5.3778 Д‏ 5.37 وا Р] СОззттыш „е‏ 4()) 





2.66 5 0 2 ` 0 7 


2.666 2.667 2.668 2.660 






2.6 01 2662 2.665 2.664; 






کل )114 
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20 7 
„Ала ЈМ)‏ ےکی ری شیش سے دجت ہو سے عددئی خطدکی اس حصکی لب یکول مکرتے ہیں д‏ 
б 5.37‏ اور سلملہ ہار Ќе‏ کور حص کا пре» А шул‏ 
з‏ متا م *2 0311 71 کر تے ہیں۔ 

ا بک کآپ یہ با تج к‏ کک ای طریتکواستعا لکرتے ہو ے مم ایی ےکیٹ عددکا متا م عر وی خر معاوم 
کر Лин УКЕ‏ او رغ مگ رارک ہو 

Ды‏ بح Ул ЛД уы‏ عددہ عددکی خوط بر ایک کات У-У‏ عددی خط ب ہر 
ا یکنت ظط ایک اور صرف ای فمیتی عدداوظاہرکرتاے۔ 

140 

г 1‏ اسشا لکرتے ہو рўз п652‏ 
2 4.26 کواعششار ہے کے4 متا مو کک عد وک خط лу‏ - 
(Operations on Real Numbers) шд ш? 1.5‏ 

мик Шы ооа‏ اورضر بکی ھی تصوعحیت کے بارے یں سک کے ہیں ۔ 
Даа‏ ان بضرب م )## Оон‏ ایک نا عر ونی اکل ہہوتاے 
на Ал Донау бза)‏ 
ضر بک کی خصوصہ ДР а л Адн‏ 
ضرب اور ше улу‏ بیشہ یر اطق ہیں موتا _ شل ے طور ے )6 в‏ )42( )142 
алонур А) (3)‏ 

Јола 1‏ جب ДАУД‏ عر ومس کے بت РА лыў‏ 

مال ӯ, МЗ Г‏ 2+3 اور 243 پار ےآ پکاکیاخیال ے؟ 

УЗ.&‏ ایک غیت حم اور یرک رارک عددے او ری بات 2+۷3 اور 3کہ2 کے ےگ درست ے۔ 
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21 гж 
ал 2/3 اس لے 343 +2 اور‎ 

۱ Ио 7 ۱ | 

Аит 2 «М2 +217745 Ја фр :12 ال‎ 


л = 3.1415 „42 =1.4142... „45 =2.236..: گل‎ 


7 7/5 7/5 
74/5 =15.652... (= = = = = 3,1304 > 
5ل‎ 454/5 5 кй 


AIS 22.4142... (7-5 1:145 

А л нА бй,‏ ینان اعدا د ہیں۔ 

آ ہے یت ہی ں کو کی ہوتا Зо АЛЕ‏ ہا لت کان کے 
Д2‏ اور ہوواں ج علو مار ہت میں جب + ایک فط ری ع دد ےآ ہے бА‏ ہیں۔ 
شال 13: 543+ 63430242 ۷2ہ у‏ کے 
(2/2‹+5у3.) +2 —2/3.= (3/2 +2.) +(5У3 -зУз). Р‏ 

= (2 +1)/2 +(5—3)./3 =3./2 +243 
کو 2+5 حضرب ہے‎ 6/5 140 
645х245 -6×2× 5×5 =12х5=60: 
Кее ق2‎ у 84/5 150) 


۱ ٹیہ‎ NH | 
8/5 +243 = == т =” 


ان مثالوں سے من رر زی ل ОА‏ ےآ کی مون а‏ 
оь 0)‏ نال ع ر وکا АКЪ К‏ موتا ے۔ 
АР Пой (ii)‏ نام ہوتاے۔ 
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22 راک 
АЛ 0‏ رن علق اعد دکی جع کنا АЛ Д3‏ 

>й лы‏ اعدادکا بج رھک لے پر رکوزکرتے ہیں۔ 

ا کت ےک اکر a‏ ایی فط رک عرو ےل Ма = b‏ کا مطلب ے =a‏ 2 اور Б>а‏ 

л ДДД فکوشی ق اعرا و کے‎ ДЯ 

b> 0 و = اور‎ ЖК Ма = ط‎ ле „Йа > „Ж اك‎ 

n ЖЕЛ о?‏ کک یکھی شت جح عرد эзе АГ а‏ اہ رکیاجا تا سے ۔اب 
АО з РДА‏ شبت ی عرد Сох‏ لے ОРА Ух‏ 

مثا ل о‏ 3.5 = × کے لعلو مر ДАРИ 3.5 бш ДЛ‏ ے ہیں۔ 


D 


A< 3.5 ——> В, І» С 
1150 

ала С А лв, فا لہ‎ ОКЗ з АЈ خط رای‎ ма 
2 اوراے ۳ مارک‎ ге? КАС مارک‎ C قط‎ ээл کے فا صلہ‎ К 15ےے 8 سے ایک‎ 
ود ہواورتصف دا د‎ АСЯ رتا ہوا ایک ایب خاش‎ воза وع رکز ما نکر00 صف قط ہک ایک‎ о 
معلومکر نے کے ےم ع‎ /х طور یکی ہت شی مرو کے لیے‎ ВО = 3.5 غکرے .جب‎ ур 67 
„мА шс کے کل 1.16 میں دکھا گیا ے اور‎ ше ۸8 = × مار ککرتے ہہ ںکہ‎ АЛУ 

BC =1‏ جی کم نے 3.5 = × کے کے ا ے ہی ںکہ BD = Мх‏ (شکل 16. مین رکے) 

б АУ АЛ‏ لکواستوا ل کر کے فاب کر کے ہیں ۔ 

و کییے نل6 ١ش‏ ۸080 ایک قائم زاوی شلث ے۔اوردائر ہکا یف ظر ا اکا ИЕЛ‏ 
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2٦ (Ш> 


OC = OD = OA = иб اکا یں‎ үл 


اب 


کے )ہد وم 
2 2 


д А ГУ ЖИ‏ ہوا سے 
ы. ж‏ )!=( اڪ = BD’ = OD’ -ОВ?‏ 
4 2 2 

Вр = ух Је билбе ان‎ 

Е ао‏ پت ® д Л‏ یت ے ام 
наф? Ух‏ لے ЛЛ х>0‏ 
о‏ متا م علو مکنا جا میں نے آپ вс‏ کوعردی خا 
ё‏ ں یں چ ао в ТУ С зро‏ 
ر مان اور 85 ضف قط Ы‏ جو موی راکوت عار ав Ё‏ 
کر ے( کل 7 کے )ع „б Моў Ух‏ 





111 


اب کم چا یں کک ج رال ДР От нЕ ОЛКО‏ نے کے لیے 
اتا لک ав‏ شبت عرو ے ЛОРА‏ جرا روء зия‏ پار سے جو леб‏ 


کودہرا گے _ 
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24 رک 
8 کیا ے؟ ۶م جات ہی ںکہیدددشت عددہے چم سکاکعب 8 ہے بآ پ نے انداز ولگایا موک 2 = 27.48 
3 کومعلو م کر ےک کوش کے ہیں کیا آ Аме у‏ میں جات ہیں جہاں 243 = کا ای٤‏ 
جواب лез‏ سے 3= ۷243 
ان ہالوں ے گیا آپ уа‏ یرف میا نکر کے ہیں جہاں 0 а>‏ ایک شی مرد п е‏ تچ © 
اع گے 0 > Йа меза‏ شت ع عرو رب =Ь‏ و =а Й‏ "ط اور 0 < حا 
Ҹа 4/8.4/2 жя‏ وغیبرہ میں ше‏ کہ کا ИЕ!‏ گیا ے اس علامت М‏ کو جز ری علامت 
(кайса1 Ѕівп)‏ 27 
اب تم پرا ری ے ان Г издали‏ طور پر مار ے ЛАА‏ 
ےآ پ لی جا عتوں میں بی واقف ہو ے ہیں اور بائی му‏ بضر بک ДД),‏ 
е‏ کے ہیں اور лл? улке (х + у)(х — у) = )× -у)‏ 
ان Аъ за‏ ساس 
س маъ = ab‏ )( 
ا- (i) (а +b )(Na Nb )=a-=b + (iv) (a+b (а) =a‏ 
(у) (ма +6 )(Nc + Nd ) = ас + Jad + be + Ља‏ 
(vi) (Na +b) =а+2у/гЬ+Ь‏ 


چ ےا | 


اس ےا اا تن عضو رو نو олг‏ 
مال 16: з.»‏ ارتو ں وق رکے: 
(5لہ-5)( 5+5( (й)‏ (9/+2)( 7 +5( (6) 
(iii) (N3 +7) ву) (11-7 )(N11 + 7)‏ 
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25 (Ш> 


() (5+ 7(2 +5) =10 + 5S +247 +5 
(0 (5+/5](5—-/5)=5°-(/5) =25-5=20 


(iii) (3 + NT) = (N3) +237 + (N7) 2/21+71-10+21+د۔‎ 


11-7=4= (گ)۔ (мут) (Ат ут) = (N11)‏ )%( 
жб ЛД ыз „ДД,‏ رکا مطلب ےک ہار Р‏ اعداداد خی па‏ حاصل جع کی 
ААР‏ 
ө» &‏ 1 ہم 
зк?‏ ےکک کے ہیں ٠.‏ کو د یھ :کیا ا پ متا کے ЫМ Др Д‏ 
кеф»‏ ہی ںکہ Ё‏ ہے۔اا لآ е И‏ ے ج بک نب تا مق ہہوتا۔ 
ЎА ДАИ 2 1‏ ہماکو ایگ ناق عرو ہنا کے ہیں ای اکر نے کے م 
ДЕКА‏ ے ہیں جن میں ج رشا ی з Ла‏ ب رکے۔ 
А‏ 1 
гў 20 7170‏ 
کل :تم лг т‏ تول سنا یا 2 نا طق Дл Ая‏ 2402 
В‏ ات г‏ - م ہا با 
с‏ ا 2 | . 
7% 1-4( ہا ہی ںہ بط جو کے диа Де‏ کوک 
2 ہے 
ЛЫ 2 =]‏ چم ان دوفو ں یق ں لوا یک سا تج روک رحاصس کے ہیں 


1_1 м м2 


ЧТ + --+ ٤٤ 
А | اے‎ ۱ 
بی اور 2گ ہ کے درمیا نآ دص فا لے پاش ہے۔‎ Е Дедом اکل میں ہم چ کسان‎ 
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26 رای 
4 1 ہے e‏ 
مال 18: چ А‏ ناون بنایئے۔ 


5 1 5„ 
А ОЛДУ‏ لک ے ہیں اوو ا К э+./3‏ 5 2-039 حضرب اور یمر ے 


یں مس нЕ‏ 
یل _و۔ 2-9 12-93 


= سس س رت ست پھر 
4-3 2-43 لب 
Ф‏ ,© 
ما لن 19: ЎА ЛЛ тте‏ 





Да АЛ‏ میں ۔ 
7 
58 ہے 
2 


کے 5 з-% А45‏ 
200 5 نناد اک 2 
س 3 ف ا 1 1 























= = × سے 
1 49-18 )7-3/2\ 7+3/2 7+3/2 
س لے جب کی عہارت کنب نراس ایا کن ДЬ дио‏ نے کے 
کان نم نال مونم نب ن کون ق بفانا „д‏ 


1.5 O 
میں درجہ 6 کے:‎ озок 1 
رم‎ Ф ЗВ (ii) (3+ 23 4/23 (ш) 27 
(1v) 5 пу) 2л 


2019-20 


ШУУ, 
: من رر ولل عار تلوق رب‎ 2 
)6( (з+у/з3)(2+./2) (i) )3+/3 ()3-/9( 
(ii) )/5+۷2( бу) (2()/5۹+۷2/-5لہ)‎ 
یاک‎ т = قط ر( )کی ہت کے طور پر جا نے یں نی‎ ОЛС) کوت م دائرہ‎ т „гү з 
ےی کر میں کے؟‎ о ایک خی نا عرد ہے۔ ال ولوپ سط‎ т: حقیق تک اکتا‎ 
_ وعددی خط ظا کے‎ ٤ 3 4 


5 مر روڈ ل کنب ОЗА‏ 


27 


۱ 1 7 1 М. 1 
0 Ш) چ‎ ле ү” Б 
ОИ 

ко. 


(Laws of Exponents for Real Numbers) 2 а ی اعدا و کے 2 ت‎ 1.6 
Агон ӨГ 








(ii) (5°) =‏ = 7.172 
10 
(iv) 7.9 =‏ = =( 
ЛИ‏ ابات اک لک کے ہیں ؟ پعن در ج ذل ہیں : 
۳ء С)‏ '17= 172.17 (() 
10 
37م - 7.9 (iii) 22, = (һ)‏ 


ان جوابا تکوم س لک نے کے ےی ےآ پ نے من در ذ РА ДАГА УЗ‏ ل کیا( ہا ل۹ ءددداور دہ فط کی 
эш!‏ اسا ںکہلا تا ے اور ہاور م قو АЛ оО О ЛЕСА‏ 


2019-20 


28 رای 
пава" (11) (а" ) е‏ )1( 


а" _ ۱ 
a .وو‎ (iv) а"Ь" = (ab) 
а" 





(iii) 
کا استعا لر ے‎ Л (а)? =1 ہی ںکہ‎ Лг کیا ہے؟ ہاں ہہ ١ہے۔ اس رح‎ (а) 





2 т е ЖО? ә 1 =й 
д >Ш ОНА АЫК О АЛ - га" «Е и 
| 015-6135 1 7 зү. шер 
(1) 17217 -7 = (ii) (5) =5 
ر5‎ ЕР 3 =й کی‎ 
0 7 (1v) (7) (9) = (63) 
лла فرش کے ہم در ف‎ 
2 1 1% 
ZI (11) 4 
2 
1 
75 N : 
(ш) (1v) 135.173 
р 


تم ای ںکس طرح سے حاصس کر میں گے؟ ا کوک لکر Со‏ کم قوت نمال کے قوا نین ج کو ل Ё‏ 
ہیں اکونا ق اعداد کے ЛА‏ ما کے ہیں بیہا УЛ ДЕБЕН ИЕЛ ЕЛ‏ ت نما نال اعرادہوں ( بعر 
Лу‏ مز О е6,‏ استعا لکر کے ہیں جب قوت Сз‏ اس سے بس ہکم ان 
ЛА‏ میا نک “Хш‏ پاش کرت ہیں مال کےطود 45 عت دای کے Д‏ 

У дла‏ ۹۷ ے لے а‏ کودر نج ذ مل اط э‏ سےمحر فکیاتھا۔ 

ان 0 <8 ایک شی مرد ے اورم یی شت عردب ا = ۵ء اکر =а‏ "ما و0 جا 

توت نما ںک ز بان س ЖЛ‏ ریف یا نکر تے ہیں = Л уа‏ دد اب“ 
دوط 0 / کے ہیں _ 
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29 (Ш> 


2 
3 


4 - (4)? = (64): =8 


اس لیے اب مار ے پاش ә‏ 3 رلیف ے: 
ان ٛ02 > Па‏ عددے مان گج пт‏ یح اعداد ہیں اوران یس 1 کےعلا д»‏ بھی ترک جزوضرپی 


ٹن ےاور 0 < 8 ب 
ап = (Va). ENR‏ 
И ЖУ ПЕШ) ЧИ‏ بین ہیں جو در ذ یل Ж‏ 
а < 0 2 0‏ ی اعرا ے اور م اور و ناگ اعداد تب مار Ме‏ 
ے у‏ تم аса" =" ш)‏ )1( 

(111) а ар“ (iv) arb" = (ab) 
انوا ن کا استحا لآ پ اور لو کے گے سوالات کا جواب د ےے کے ےی ےکم کے ہیں ۔‎ 

شال 1و ضف ریے. 


2 1 


4 
(1) 22.23 (11) 5) 
2 
І 
75 1 1 
(ii) (iv) 135.175 
23 
2 تا کر‎ 2 ИС 
(1) 23.22 - 243 0ت 2-2 3و - آ3‎ — 5 ۳ 
| 
2 1 1 3-5 =2 | 1 | 1 
(i) = сы -97 5ے‎ 
1 


(1у)135.175 = (13х17) = 2215 
73 
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١8ش‏ ...پگ ٹچ 
607 
л‏ علوم نے 


1 | | 
(1) 64° (i) 325 (iii) 1253 


2 معلوم گے: 
(ii) 32° (iii) 164 (iv) 1252‏ 9 )@ 
و #& 
Ni i‏ 112 )21( ہک 
@у)7?.8°‏ ےر (i)‏ 0۳ 02 

3 1 

117 

7کلاص ؟ 


ال باب ںآ پ نے در уез‏ 

1 ایک ла воў‏ کک „бф:‏ 90 ہو_ 

2 ایک م ونر ہلا چ جب د۰ ۾ аре Ў‏ 1 0 ٭ ۹ 

з‏ اہ نان عر وکا ع е Е‏ ے پا یرم گراری АИЛ БЕЛП ЛЕТ‏ مات با خی حم 
мл‏ ہے نا Бож‏ == 

а АР е и АИД РЗД. 
„Ўн 

ал Дней 5 

خاب ہرک اعت مروا تا سے ац‏ ےہ اہ تق مرد کے ра‏ 

би‏ سے ناف عرد خی کے اور 

کر اق аз тва Ане‏ نا اعرا ہیں۔ 


< 
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31 عرو ی ظا م‎ 
شت تی اعد ادو اور ا کے لیے مت درج ل مما شلات درست جں-‎ .8 
) Jab = 7 у جس‎ 
(1) va 3 (11) Б 
(iii) (Na + Jb )(Na = b) = a-b (iv) (а +b (а Nb) = a” -b 
(у) (Na +b) = a+ 2 ab +b 
„с ےہ‎ Ма-ЬЪ РУ 
але اودنا‎ ٥ بے میں چہاں‎ ааа Ja + 9 
عددے اور م او اضق اعداد ہیں جب‎ Па > 0 مان‎ 10 
пуа а و‎ (11) (al) = al" 


р 
(ш) اھ = س‎ (iv) ab” = (ab) 
a 
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